Célculo I

1. Funciones elementales - Problemas

Un ejercicio con el simbolo x esté considerado como mas dificil.

1.1.

Funciones

Ejercicio 1 Sea f(z) =2+ V4 -1+ 22y g(u) = u+ 4 —u+u? ;Es verdad que f = g?

Ejercicio 2 Sean f(x) =

22—z
rz—1

y g(z) = . ;Es verdad que f = g?

Ejercicio 3 Sea f la funcién cuya grafica es la siguiente:

-2

;,Cuél es el dominio y el rango de f7

Ejercicio 4 Indica el dominio y el rango de cada una de las siguientes funciones.

1) f
2) f
®3) f
4) f

()
()
()
()

NG
vr+1

_1
2

1
T
1—z

Ejercicio 5 Calcula el dominio de la siguiente funcién.

_ ly+1

Q(y) (y _ 1)2

Ejercicio 6 Considera la siguiente grafica:

-
N

i Es esta la grafica de una funcién y por qué?

Ejercicio 7 Dada la siguiente férmula, determina si es inyectiva.
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Célculo I

1.2. Propriedades

Ejercicio 8 Sean f, g y h las funciones cuyas graficas son las siguientes:

PNz

Para cada una, determina si la funcién es par, impar o ninguna de las dos.

N

Ejercicio 9 Determina si la funciéon f es par, impar o ninguna de las dos.

() f2) = =57

2

(2) f(2) = 757
(3) f(z) =1+ 32% —ab
4) f(2) =755

Ejercicio 10 Dada f(z) =3 —z y g(x) = va? — 1. Calcula f +g, f — g, fg, f/g e indica sus dominios.
Ejercicio 11 Calcula las funciones fog, go f, fo f, go g y sus dominios para los siguientes casos:

(1) fa)=2®—2, g(a) =1 —4a

(2) f(z) = sen(a), gla) = 2% +1

(3) f(a) = 21, gl(x) = sen(2z)
Ejercicio 12 Halla f o g o h donde

(1) f(2) = |z — 4], g(x) = 2°, h(z) = V&.

(2) f(a) = tg(), g(x) = 727, h(z) = Y.

Ejercicio 13 (x) Supén que g es una funcién par y sea h = f o g. jEs h siempre una funcién par?
Ejercicio 14 (%) Supén que g es una funcién impar y que h = f o g. jEs h siempre una funcién impar?
Ejercicio 15 Sean f(x) = 222 — 1y g(x) = 42> — 3x. Demuestra que fog=go f.

Ejercicio 16 Halla funciones f(z) y g(x) tal que f o g son las funciones abajo.

(1) F(z) = cos?(z).

(2) a@) = /15

(3) u(t) = 50

Ejercicio 17 Calcula una férmula para la inversa de la siguiente funcién

74x—1
2 +3

f(x)
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Célculo I

1.3. Funciones mas complejas

Ejercicio 18 Calcula el valor exacto de cada expresion.

Ejercicio 19 Sea f(z) = In(x — 1) — 1. Esboza la gréfica de f y calcula lo siguiente:
= El dominio
= El rango
= La raiz de la funcién

Ejercicio 20 Halla x en las siguientes ecuaciones:

(1) In(z?2-1)=3

(2) €? *4+2=0

(3) In(In(z)) =1

(4) €2 = Ce’® donde a # b.

Ejercicio 21 Halla las razones trigonométricas exactas del angulo cuya medida en radianes es:
4

1) -

(2) —b5m.
11

3) =+

i.e., Calcula sen, cos, tg, csc, sec y cot para cada uno de los dngulos anteriores. Expresa la respuesta como
fraccién (o indica que no estd definida si es necesario).
Ejercicio 22 Calcula las razones trigonométricas restantes.

. _ 1 3

(1) cos(z) = —3, donde 7 < z < 5F

(2) csc(f) = —%, donde 3T < 6§ < 27,
Ejercicio 23 Demuestra que sen?(x) — sen?(y) = sen(z + y) sen(z — y).

sen(z+y)
cos(z) cos(y) *

Ejercicio 25 Calcula el valor exacto de cada expresién.
(1) tg~" (V3)
(2) arctan(—1)

@ sen”t ()
) cos™ ()
(

(5) arcsin (sen (57 /4))

Ejercicio 24 Demuestra que tg(z) + tg(y) =

o S

(6) cos (2sen™! (%))
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